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1 引言
设f，g为开平面C上的两个非常数亚纯函数，如

果对于复数a∈C∪{∞}，f-a与g-a的零点相同且相

应的零点的重数也相同，则称f和g以a为CM分担

值。若不计重数，则称f和g以a为IM分担值。本文

假设读者熟悉Nevanlinna值分布论理论[1，2]的基本概

念和标准符号，如T（r，f），m（r，f），N（r，f）等。记N

（r，a；f｜=1）=N（r，1/（f-a）），N（r，a；f｜≤k），（k为正

整数）表示f-a的重数不超过k的零点计数函数；记

N（r，a；f｜≥k）表示f-a的重数不小于k的零点计数

函数。它们精简的计数函数分别为N（r，a；f｜≤k），

N（r，a；f｜≥k）。

定义1.1[3] 对于复数a∈C∪{∞}及正整数p，

有

易知

2 定义及其结果
0≤δp）（a，f）≤δp-1）（a，f）≤L≤δ1）（a，f）≤1.

设n0（r，a）表示在｜z｜≤r上 f-a与 g-a的零点

的个数，计重数；n0（r，a）表示在｜z｜≤r上f-a与g-a

的零点的个数，不计重数；并记

定义1.2[4] 对于复数a∈C∪{∞}，及非常数亚

纯函数f，g，有

其中

N1，2（r，0｜=1）=N（r，0；f｜=1）+N（r，0；g｜=

1）-2N0（r，0｜=1）

SetinmetzN在文献[5]中建立了如下不等式：

定理A 设f为开平面内的超越亚纯函数，a1，

a2，L，an为 f的（n≥3）个判别的小函数，ε为任意给

定的充分小的正数，则

其中S（r，f）=o（T（r，f））

基于上述定义及定理，本文得到如下结果：

定理 设f，g为开平面C上的两个非常数的超

越亚纯函数，且f和g以0，1，∞为CM分担值。则对

于f和g公共的相互判别的小函数a1，a2，L，an，其中

ai≠0，1，∞，（i=1，2，L，n）和任意给定的充分小的正

数ε，有

其中δ0（0｜=1），δ0（1｜=1），δ0（∞｜=1），如

定义1.3.

3 定理的证明
证明：由定理A知

（n+1）T（r，f）<N（r，0；f｜=1）+N（r，1；f｜=1）+N

（r，∞；f｜=1）+ N（r，ai）+εT（r，f）+S（r，f）. （1）

和

（n+1）T（r，g）<N（r，0；g｜=1）+N（r，1；g｜=1）+N

（r，∞；g｜=1）+ N（r，ai）+εT（r，g）+S（r，g）. （2）

把（1）和（2）相加得

（n+1）{T（r，f）+T（r，g）}<N（r，0；f｜=1）+N（r，1；

f｜=1）+N（r，∞；f｜=1）+N（r，0；g｜=1）+N（r，1；g｜=

1）+N（r，∞；g｜=1）+ {N（r，f=ai）}+N（r，g=ai）+ε{T

（r，f）+T（r，g）}+S（r，g）+S（r，f） （3）

由于

N（r，0；f｜=1）+N（r，0；g｜=1）=N1，2（r，0｜=1）+

2N0（r，0｜=1）；

N（r，1；f｜=1）+N（r，1；g｜=1）=N1，2（r，1｜=1）+
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2N0（r，1｜=1）；

N（r，g=ai）+N（r，g=ai）=N1，2（r，ai）+2N0（r，ai）；

N（r，∞；f｜=1）+N（r，∞；g｜=1）=N1，2（r，∞｜=

1）+2N0（r，∞｜=1）.

则式（3）可化为

（n+1）{T（r，f）+T（r，g）}<{N1，2（r，0｜=1）+2N0（r，

0｜=1）}+{N1，2（r，1｜=1）+2N0（r，1｜=1）}+{N1，2（r，

∞｜=1）+2N0（r，∞｜=1）} {N1，2（r，ai）+2N0（r，ai）}+

ε{T（r，f）+T（r，g）}+S（r，g）+S（r，f）. （4）

对式（4）不等号两边同除以{T（r，f）+T（r，g）}，然

后再取上极限得

（n+1）≤{1-δ1，2（0｜=1）}+2{1-δ0（0｜=1）}+

{1-δ1，2（1｜=1）}+2{1-δ0（1｜=1）}+{1-δ1，2（∞｜=

1）}+2{1-δ0（∞｜=1）}+ {1-δ1，2（r，ai）}+2{1-δ0（r，

ai）}+ε （5）

既得

（n+1）≤（3n+9）-{δ1，2（0｜=1）}+δ1，2（1｜=1）}+

δ1，2（∞｜=1）}-2{δ 0（0｜=1）}+δ0（1｜=1）+δ0

（∞｜=1）}- δ1，2（r，ai）-2 δ0（r，ai）+ε （6）

对式（6）整理得

δ1，2（0｜=1）+δ1，2（1｜=1）+δ1，2（∞｜=1）+ δ1，2

（r，ai）+2δ0（0｜=1）+δ0（1｜=1）+2δ0（∞｜=1）+2 δ0

（r，ai）≤2n+8+ε
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