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函数是数学的重要基础，函数性质的考察和应

用重点和热点，而函数图像是函数性质的一种直观

表现。函数图像的对称性，充分体现了数学的对称

美，具有很好的数学价值。本文旨在应用函数图像

自身的对称性作图，或构造一个辅助函数，使它的

图像与已知函数的图像成轴对称或中心对称图形，

进而利用辅助函数的图像，作出已知函数的图像。

命题1 若函数f（x）满足f（a-x）=f（x+a），则f（x）

的图像关于直线x=a对称，反之亦然。

证明 设点P（k，h）是函数f（x）的图像上一点，

即h=f（x），则点P关于直线x=a的对称点为P'（2a-k，

h）。

Θf（2a-k）=f[a-（k-a）]=f（k-a+a）=f（k）=h

∴（2a-k，h）是f（x）图像上的点。

∴函数f（x）图像上任一点关于直线x=a对称的

点都在f（x）的图像上，即函数f（x）的图像关于直线

x=a对称。

例1 作函数y=│2│x-1│-2│的图像。

分析 Θf（1-x）=f（1+x）

∴f（x）的图像关于直线x=1对称。

作法 先作y=│2│x-1│-2│（x≥1）的图像即y=

│2x-1-2│（x≥1）的图像，再作y=│2x-1-2│（x≥1）

的图像关于直线x=1的对称图形。

图1 即为函数y=│2│x-1│-2│的图像

说明 本例所研究的函数图像本身是轴对称

图形，它的对称轴为 x=1。

命题2 函数f（x+a）与函数f（b-x）的图像关于

直线 对称。

证明 设点P（k，h）是函数f（x+a）的图像上一

点，即h=f（x+a），则点P关于直线 的对称点为

P'（b-a-k，h）。

Θf（a+k）=f[b-（b-a-k）]=h

∴P'（b-a-k，h）是函数f（b-x）的图像上的点。

即函数f（x+a）的图像上任一点关于直线

对称的点都在 f（b-x）的图像上；同理可证函数 f

（b-x）的图像上任一点关于直线 对称的点都

在f（x+a）的图像上。所以函数f（x+a）与f（b-x）的图

像关于直线 对称。

例2 作函数y=log2
（2-x）的图像。

分析 由命题2知，y=log2
（2-x）的图像与y=log2

（x+0）

即y=log2
x的图像关于直线x=1对称。

作法 先作y=log2
x的图像，再作y=log2

x图像关

于直线x=1的对称图形，图2即为函数y=log2
（2-x）的图

像。

上例的实质是利用已知函数（即辅助函数）的

图像作出所求函数的图像。
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命题3 函数y=f（x+a）+m与函数y=-f（b-x）+n

的图像关于点 对称。

命题3的证明与命题2类似，此处从略。

例3 在同一坐标系中作函数 、

、 的图像。

分析 由命题2知， 与

的图像关于直线x=2轴对称；由命题3知，

与 的图像关于点 中心对称。

如图3，先作 的图像，再根据对称性即可

作出所有函数图像。
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To Make Function Images Cleverly With the Symmetrical
Nature of Function and Aiding Functions
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Abstract: Function is an important basis in Mathematics. It is important and urgent to analyze and apply the
nature of function. Function image is the visual performance of the nature of function. The symmetrical nature of
function fully embodies the beauty of symmetry，and it is of great mathematical value.
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